
Ëàãåðü 57 øêîëû. Èþëü 2015

Ïîäñ÷¼ò äâóìÿ ñïîñîáàìè è ýêñòðåìàëüíàÿ òåîðèÿ ãðàôîâ � 1

Çàäà÷à 1. Â ßíäåêñå 15 íàïðàâëåíèé ðàçðàáîòêè. Êàæäûé èç 8 òîï-ìåíåäæåðîâ êóðèðóåò
îò 8 äî 10 íàïðàâëåíèé.

à) Ìîæíî ëè óòâåðæäàòü, ÷òî åñòü íàïðàâëåíèå, êîòîðîå êóðèðóþò íå ìåíüøå 5 ÷åëîâåê?
á) Ìîæíî ëè óòâåðæäàòü, ÷òî åñòü äâà íàïðàâëåíèÿ, êàæäîå èç êîòîðûõ êóðèðóþò íå ìåíü-

øå 5 ÷åëîâåê?

Çàäà÷à 2. Ïðîâåðüòå, ÷òî â ëþáîì ãðàôå íà 2n + 1 âåðøèíàõ åñòü äâóäîëüíûé ïîäãðàô,
ñîäåðæàùèé íå ìåíüøå ïîëîâèíû ð¼áåð èñõîäíîãî.

Çàäà÷à 3. 14 âåðøèí ïðàâèëüíîãî 59-óãîëüíèêà ïîêðàøåíû â áåëûé öâåò, îñòàëüíûå âåðøè-
íû � â ÷¼ðíûé öâåò. Íàéäèòå ÷èñëî ðàâíîáåäðåííûõ îäíîöâåòíûõ òðåóãîëüíèêîâ ñ âåðøè-
íàìè â âåðøèíàõ 59-óãîëüíèêà.

Çàäà÷à 4. (Âñåðîññèéñêàÿ îëèìïèàäà, 2008 ã., 9.4) Â ëàáîðàòîðèè Áîãîìîëîâà ðàáîòàþò
íåñêîëüêî íàó÷íûõ ñîòðóäíèêîâ. Îäíàæäû â òå÷åíèå 8-÷àñîâîãî ðàáî÷åãî äíÿ ñîòðóäíèêè
õîäèëè â áóôåò (êàæäûé ìîã õîäèòü íåñêîëüêî ðàç). Èçâåñòíî, ÷òî äëÿ êàæäîé ïàðû ñîòðóä-
íèêîâ ñóììàðíîå âðåìÿ, â òå÷åíèå êîòîðîãî â áóôåòå íàõîäèëñÿ ðîâíî îäèí èç íèõ, îêàçàëîñü
íå ìåíåå x ÷àñîâ. Íàéäèòå äëÿ êàæäîãî x ∈ (4, 8), êàêîå íàèáîëüøåå êîëè÷åñòâî íàó÷íûõ ñî-
òðóäíèêîâ ìîãëî ðàáîòàòü â ýòîò äåíü.
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