
Ëàãåðü 57 øêîëû. Èþëü 2015

Ïîäñ÷¼ò äâóìÿ ñïîñîáàìè è ýêñòðåìàëüíàÿ òåîðèÿ ãðàôîâ � 2

Çàäà÷à 1. Êëèêîâîå ÷èñëî ãðàôà íà 19 âåðøèíàõ ðàâíî 5. ×åìó ðàâíî ìèíèìàëüíîå è ìàê-
ñèìàëüíîå ÷èñëî ð¼áåð â í¼ì?

Çàäà÷à 2. Îáîçíà÷èì ÷åðåç exH(n) ìàêñèìàëüíî âîçìîæíîå ÷èñëî ð¼áåð â ãðàôå íà n âåð-
øèíàõ, êîòîðûé íå ñîäåðæèò ïîäãðàôîâ, èçîìîðôíûõ ãðàôó H. Äîêàæèòå, ÷òî åñëè H1 �
ïîäãðàô H2, òî exH1(n) 6 exH2(n).

Çàäà÷à 3. Äîêàæèòå, ÷òî à) exK3,2(n) < 2n3/2; á)* exK3,3(n) < 2n5/3.

Çàäà÷à 4. (ÌÌÎ-2010, çàäà÷à 10.6) Íà ïëîñêîñòè îòìåòèëè 4n òî÷åê, ïîñëå ÷åãî ñîåäèíèëè
îòðåçêàìè âñå ïàðû òî÷åê, ðàññòîÿíèå ìåæäó êîòîðûìè ðàâíî 1 ñì. Îêàçàëîñü, ÷òî ñðåäè ëþ-
áûõ n+1 òî÷åê îáÿçàòåëüíî åñòü äâå, ñîåäèí¼ííûå îòðåçêîì. Äîêàæèòå, ÷òî âñåãî ïðîâåäåíî
íå ìåíåå 7n îòðåçêîâ.
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