
1 èþëÿ 2015 ã.

Ñóììû êâàäðàòîâ-IV. ×èñëà Ãóðâèöà

Îïðåäåëåíèå. ×èñëàìè ÃóðâèöàH íàçûâàåòñÿ ìíîæåñòâî êâàòåðíèîíîâ {u = a+bi+cj+
dk}, ó êîòîðûõ âñå êîîðäèíàòû ëèáî îäíîâðåìåííî öåëûå, ëèáî îäíîâðåìåííî ïîëóöåëûå.

Çàäà÷à 1 (1 áàëë). Äîêàæèòå, ÷òî ïðîèçâåäåíèå äâóõ ÷èñëå Ãóðâèöà ñíîâà ÿâëÿåòñÿ
÷èñëîì Ãóðâèöà.

Çàäà÷à 2. a) (1 áàëë) Äîêàæèòå, ÷òî ÷èñëî Ãóðâèöà
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k ïðîñòîå. b) (1 áàëë)

Ðàçëîæèòå ÷èñëî 7 â ïðîèçâåäåíèå ïðîñòûõ ÷èñåë Ãóðâèöà.

Çàäà÷à 3 (1 áàëë). Äîêàæèòå, ÷òî ÷èñëî n ïðåäñòâàèìî â âèäå ÷åòûðåõ êâàäðàòîâ òîãäà
è òîëüêî òîãäà, êîãäà ÷èñëî 2n ïðåäñòâàèìî â âèäå ÷åòûðåõ êâàäðàòîâ.

Çàäà÷à 4 (2 áàëëà). Ïðèâåäèòå ïðèìåð äâóõ òàêèõ ÷èñåë Ãóðâèöà u è v, ÷òî u äåëèòñÿ
íà v ñëåâà, íî íå äåëèòñÿ ñïðàâà.

Çàäà÷à 5 (3 áàëëà). Äîêàæèòå, ÷òî ÷èñëî Ãóðâèöà h ÿâëÿåòñÿ ïðîñòûì òîãäà è òîëüêî
òîãäà, êîãäà åãî íîðìà N(h) åñòü ïðîñòîå (â Z) ÷èñëî.
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