
Öåëûå òî÷êè â ìíîãîóãîëüíèêàõ-I.

Çàäà÷à 1. Äîêàæèòå, ÷òî ïðîèçâîëüíûé öåëî÷èñëåííûé òðåóãîëüíèê ìîæíî ïîëó÷èòü,
ïîëñåäîâàòåëüíî îòðåçàÿ îò ïîäõîäÿùåãî ïðÿìîóãîëüíèêà ñî ñòîðîíàìè ïàðàëëåëüíûìè
ëèíèÿì êîîðäèíàòíîé ñåòêè ïðÿìîóãîëüíûå òðåóãîëüíèêè.

Çàäà÷à 2. Âåðøèíû òðåóãîëüíèêà ABC ðàñïîëîæåíû â óçëàõ öåëî÷èñëåííîé ðåøåò-
êè, ïðè÷åì íà åãî ñòîðîíàõ äðóãèõ óçëîâ íåò, à âíóòðè åãî åñòü ðîâíî îäèí óçåë O.
Äîêàæèòå, ÷òî O � òî÷êà ïåðåñå÷åíèÿ ìåäèàí òðåóãîëüíèêà ABC.

Çàäà÷à 3. Äîêàæèòå, ÷òî êâàäðàò ñî ñòîðîíîé n íå ìîæåò íàêðûòü áîëåå (n+1)2 òî÷åê
öåëî÷èñëåííîé ðåø¼òêè.

Çàäà÷à 4. Óïîðÿäî÷èì âñå äðîáè a/b, ãäå 0 < a < b 6 n ïî âîçðàñòàíèþ (òàêàÿ
ïîñëåäîâàòåëüíîñòü íàçûâàåòñÿ ïîñëåäîâàòåëüíîñòüþ Ôàðåÿ Fn). Ïóñòü a/b è c/d �
ñîñåäíèå ÷ëåíû ýòîé ïîñëåäîâàòåëüíîñòè. Äîêàæèòå, ÷òî ad− bc = 1.

Çàäà÷à 5. Äîêàæèòå, ÷òî âñÿêàÿ àääèòèâíàÿ è èíâàðèàíòíàÿ ôóíêöèÿ íà ìíîæåñòâå
M (òàêèå ôóíêöèè ìû áóäåì íàçûâàòü óäîáíûìè) ïðèíèìàåò îäèíàêîâûå çíà÷åíèÿ íà
öåëî÷èñëåííûõ îòðåçêàõ, íå ñîäåðæàùèõ óçëîâ ðåøåòêè êðîìå ñâîèõ êîíöîâ.

Çàäà÷à 6. Côîðìóëèðóéòå è äîêàæèòå ôîðìóëó Ïèêà äëÿ öåëî÷èñëåííûõ ìíîãîóãîëü-
íèêîâ ñ äûðêàìè.

Çàäà÷à 7. Ïîñòðîéòå 5 ðàçíûõ óäîáíûõ ôóíêöèé.
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